
TAREA 3, Cálculo I, I-2019 Entrega:

Viernes 31 de agosto de 2018.

1. Demuestra que la gráfica de una función par (f(x) = f(−x)) es simétrica
respecto al eje Y , y que la gráfica de una función impar (f(−x) =
−f(x)) es simétrica respecto al origen.

2. Demuestra que las siguientes funciones son periódicas: a) sen bx b)
tan(y + π).

3. Encuentra el dominio natural de a) f(x) = 5
1−x

, b) arccos 2x
1−x2

4. Sea f(x) = (1−x)
(1+x)

. Demuestra que

f(x) + f(y)

1− f(x)f(y)
=

1− xy
x+ y

5. Demuestra que si 0 < a < b, entonces. (b4)− (a4) < 4(b3)(b− a).

6. Mediante una sola fórmula escribe la función

f(x) =

{
0 si x ≤ 0,
2x si x > 0.

7. Prueba las relaciones siguientes: a) sen (arccos x) = cos(arcsen x) =√
1− x2, x ∈ [−1, 1], b) cot2 arccsc x = x2 − 1, x ∈ dom(arccsc)

8. Sea
f : N→ N
x 7→ 2x+ 1

g : N→ N

x 7→

{
x
2

si x es par
x−1
2

si x es impar

a) Estudiar la inyectividad, la suprayectividad, la biyectividad de f y
de g.

b) Especificar g ◦ f y f ◦ g.
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