
	

										

 
	

	

Sea		(ℝ, ≤)	un	conjunto	(Grupo)	ORDENADO	sea	𝐴 ⊂ ℝ	

• 𝑥 ∈ ℝ	𝑒𝑠		 @𝑈𝑁𝐴	𝑐𝑜𝑡𝑎 sup	𝑑𝑒	𝐴 	∀	𝑎 ∈ 𝐴		𝑥 ≥ 𝑎
𝑈𝑁𝐴	𝑐𝑜𝑡𝑎 inf 𝑑𝑒	𝐴				∀	𝑎 ∈ 𝐴	𝑥 ≤ 𝑎 						𝐴	está	acotado	

Nsuperiomente		 ∃	𝑥 ∈ ℝ	, ∀	𝑎 ∈ 𝐴			𝑥 ≥ 𝑎
inferiormente			 ∃	𝑥 ∈ ℝ	, ∀	𝑎 ∈ 𝐴			𝑥 ≤ 𝑎	

	
• 𝑆𝑒𝑎	𝛼 ∈ 𝐴	 @𝐸𝐿	𝑀á𝑥𝑖𝑚𝑜	𝑑𝑒	𝐴							∀𝑎 ∈ 𝐴			𝛼 ≥ 𝑎	

𝐸𝐿	𝑀í𝑛𝑖𝑚𝑜	𝑑𝑒	𝐴										∀𝑎 ∈ 𝐴			𝛼 ≤ 𝑎						

	

• 	Sea		N𝑆𝑢𝑝	𝐴 = 𝑆𝑢𝑝𝑟𝑒𝑚𝑜	𝑑𝑒	𝐴 = 𝑀í𝑛	{𝑐𝑜𝑡	𝑠𝑢𝑝}`
𝐼𝑛𝑓	𝐴 = 𝐼𝑛𝑓𝑖𝑚𝑜	𝑑𝑒	𝐴 = 	𝑀á𝑥{𝐶𝑜𝑡	𝑖𝑛𝑓}`

					∀	𝑥 ∈ 𝐸	 N∀	𝑎 ∈ 𝐴			𝑥 ≥ 𝑎			𝑦			𝑆𝑢𝑝	𝐴 ≤ 𝑥						𝑆𝑢𝑝	𝐴 ∈ ℝ	
∀	𝑎 ∈ 𝐴		𝑥 ≤ 𝑎				𝑦				𝐼𝑛𝑓	𝐴 ≥ 𝑥						𝐼𝑛𝑓	𝐴 ∈ ℝ		

	
Tricotomía:																								Sean	𝑎	𝑦	𝑏 ∈ ℝ 			𝑡𝑒𝑛𝑒𝑚𝑜𝑠	𝑞𝑢𝑒	𝑎 = 𝑏		ó		𝑎 < 𝑏			ó			𝑎 > 𝑏		

∀(𝑎, 𝑏) ∈ ℝlm		𝑎 + 𝑏 ≥ 0	 ∀(𝑎, 𝑏) ∈ ℝlm		𝑎𝑏 ≥ 0	
PROP.0									∀	𝑎	𝑦	𝑏	 ∈ ℝ									𝑆𝑖	𝑎 ≤ 𝑏		⇔ 𝑎 − 𝑏 ≤ 0	

PROP.1									∀𝑎, 𝑏, 𝑐	𝑦	𝑑	 ∈ ℝ 			𝑎 ≤ 𝑏		 ⇒ 		𝑎 + 𝑐 ≤ 𝑏 + 𝑐	 PROP.A	∀(𝑎, 𝑏, 𝑑) ∈ ℝv		𝑐 ∈ ℝm			𝑎 ≤ 𝑏		 ⇒ 		𝑎𝑐 ≤ 𝑏𝑐	
PROP.2						

• 𝑎 ≤ 𝑏
𝑐 ≤ 𝑑 ⇒ 𝑎 + 𝑐 ≤ 𝑏 + 𝑑 

 

• 𝑎 ≤ 𝑏
𝑐 ≤ 𝑑 ⇒ 𝑎 − 𝑐 ≤ 𝑏 − 𝑑. ? 

	

PROP.B						

• 		𝑎 ≤ 𝑏
𝑐 ≤ 𝑑 ⇒ 𝑎𝑐 ≤ 𝑏𝑑 

• 𝑆𝑖	𝑎	𝑦	𝑏 ≠ 0, 𝑎 ≤ 𝑏 ⇔ 	𝑏{| ≤ 𝑎{|? 
• 𝑎 ≤ 𝑏	𝑦	𝑐	 ≤ 0	 ⇒ 		𝑎𝑐 ≥ 𝑏𝑐?			 
• 𝑎 ≤ 𝑏

𝑐 ≤ 𝑑 ⇒
}
~
≤ �

�
				? 

	
Axioma	del	supremo:Todo	subconjunto	no	vacio	y	acotado	sup	(inf)	de	ℝ admite	un	supremo	(infimo)	

Propiedad de Arquímedes 
∀(𝑎, 𝑏) ∈ ℝl𝑦	𝑏 > 0	𝑒𝑛𝑡𝑜𝑛𝑐𝑒𝑠	∃	𝑛 ∈ ℕ		tal	que					𝑛𝑏 > 𝑎	

	

Producto	Cartesiano	 Relación	
Sean	𝐸	y	𝐹	dos	conjuntos	
Y	la	pareja	ordenada		(𝑥, 𝑦)	
	
𝐸 × 𝐹 = {(𝑥, 𝑦)	, 𝑥 ∈ 𝐸		y		𝑦 ∈ 𝐹}		

Una	relación	es	un	
subconjunto	de	parejas	de	

	𝐸 × 𝐹	
	
	
	
	
	
	
	
	

	 	
	
	

Clasificación	de	algunas	relaciones	

ORDEN	 EQUIVALENCIA	

REFLEXIVIDAD	
	

∀	𝑥 ∈ 𝐸					𝑥	𝑅	𝑥	

TRANSITIVIDAD	
	

∀	(𝑥, 𝑦, 𝑧) ∈ 𝐸v																						N	𝑥	𝑅	𝑦𝑦	𝑅	𝑧 		⇒ 		𝑥	𝑅	𝑧	

ANTISIMETRÍA	
	

N	𝑥	𝑅	𝑦𝑦	𝑅	𝑥 		⇒ 		𝑥 = 𝑦	

									SIMETRÍA	
	

𝑥	𝑅	𝑦		 ⇒ 		𝑦	𝑅	𝑥	

ORDEN	TOTAL	
	

∀	(𝑥, 𝑦) ∈ 𝐸l									
𝑥	𝑅	𝑦			ó			𝑦	𝑅	𝑥	

CLASE	DE	EQUIVALENCIA	
	

𝐶𝐿�(𝑥) = {𝑦, 𝑥	𝑅	𝑦}	

RELACIONES 
(ℝ,≤)	
Grupo	

ORDENADO 
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