
  
 
 

 
Axiomas Aritmética en ℝ 

 
∀				𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ ℝ 

Suma Multiplicación 
Cerradura       ∀				𝑎, 𝑏 ∈ ℝ			𝑎 + 𝑏		 ∈ ℝ			            

 
     ∀				𝑎, 𝑏 ∈ ℝ			𝑎𝑏		 ∈ ℝ			            
 

Commutatividad 𝑎 + 𝑏 = 𝑏 + 𝑎 𝑎𝑏 = 𝑏𝑎 
 

Asociatividad (𝑎 + 𝑏) + 𝑐 = 𝑎 + (𝑏 + 𝑐)								 
 

(𝑎𝑏)𝑐 = 𝑎(𝑏𝑐) 

Distributividad (𝑎 + 𝑏) · 𝑐 = 𝑎𝑐 + 𝑏𝑐 
Elementos neutros 𝑎 + 0 = 𝑎				 𝑎 × 1 = 𝑎 

 
I) Escritura SUMAS         

      
          
	
	
	
	
	
	
 

Reglas 
 de 
cálculo 
 

1(𝑎2 +
3

245

𝑏2) = 1 𝑎2

3

245

+ 1 𝑏2

3

245

 1 𝑟𝑎2

3

245

= 𝑟 1 𝑎2

3

245

 1𝑎2

3

247

𝑏2 ≠ 1𝑎2

3

247

1𝑏2

3

247

 

 
Sumas  
telescópicas 1(𝑎29: −

3

245

𝑎2) = 𝑎39: − 𝑎3 

 

Sumas de  
Sucesión 
Geométrica 

1 + 𝑎 + 𝑎< + ⋯+ 𝑎3 =1𝑎2
3

24:

=
𝑎39: − 1
𝑎 − 1  

 
 

Identidades notables 

(𝑎 + 𝑏)< =  

(𝑎 + 𝑏)> =						  

(𝑎 + 𝑏)? =  

(𝑎 + 𝑏)3 = 1@
𝑛
𝑘C

3

247

𝑎2𝑏3D2					 

(𝑎< − 𝑏<) = (𝑎 − 𝑏)(𝑎 − 𝑏)																			  

(𝑎> − 𝑏>) =  

																															 

  

Julius Wilhelm Richard Dedekind (1831 - 1916) 
Giuseppe Peano (1858 -1932) 

      

      

      

      

      

      

 

1 𝑎2

3

245

	𝑠𝑒	𝑒𝑠𝑐𝑟𝑖𝑏𝑒	𝑡𝑎𝑚𝑏𝑖é𝑛	 1 𝑎2
5K2K3

				 

 

1 𝑎L92

3

245

	= 	 1 𝑎M

39L

M459L

 

 

∑ 𝑘3
247   

∑ 𝑘<3
247 								  

∀		𝑚, 𝑛, 𝑘 ∈ ℤ			∑ 𝑎23
245 P𝑎5 + 𝑎59: +⋯+ 𝑎3D:9𝑎3					𝑆𝑖	𝑚 ≤ 𝑛

0				𝑆𝑖	𝑛𝑜  

@
𝑛
𝑘C = T

𝑛!
(𝑛 − 𝑘)! 𝑘! 			𝑠𝑖	𝑘 < 𝑛

						0													𝑠𝑖	𝑛𝑜
 

@
𝑛
𝑛C = @

𝑛
0C = 1			 

𝑎3 − 𝑏3 = (𝑎 − 𝑏)1𝑎3D:D2𝑏2
3D:

247

 

 

SUMAS Y 
PRODUCTO 

En ℝ 



II. PRODUCTO 
 
Sean 𝑚 y 𝑛 dos enteros naturales y 𝑎2, 𝑘 = 𝑚,… , 𝑛 cualquier número real. Entonces 
 

X𝑎2

3

245

= P𝑎5 × 𝑎5D: × …× 𝑎3D: × 𝑎3, 𝑠𝑖	𝑚 ≤ 𝑛
0,																						𝑠𝑖	𝑛𝑜	  

 
La notación ∏ 𝑎23

245  se escribe igualmente ∏ 𝑎25K2K3  y se lee “producto de 𝑎2 para cada 𝑘 desde 𝑚 hasta 𝑛 
 

𝑎2	,𝑏2 ∈ ℝ           	𝑝		∈ ℕ           tal	que	𝑚 ≤ 𝑝 < 𝑛	 𝑚 ≤ 𝑘 ≤ 𝑛	 𝑏2 ≠ 0	 														𝑝		∈ ℕ    	

Reglas  
de  
cálculo 

X𝑎2

3

245

= bX𝑎2

L

245

cb X 𝑎2

3

24L9:

c 

 

X𝑎2𝑏2

3

245

= dX𝑎2

3

245

edX𝑏2

3

245

e 

 

X𝑎2/𝑏2

3

245

= dX𝑎2

3

245

e/dX𝑏2

3

245

e X𝑎2
L

3

245

= dX𝑎2

3

245

e
L

 

 

 
 
Factorial 

𝑛! = g

1							𝑠𝑖	𝑛 = 0,

X𝑘
3

24:

							𝑠𝑖	𝑛𝑜 

 Para todo real 𝑎 
X𝑎
3

245

= 𝑎. 𝑎. 𝑎 …𝑎 = 𝑎3D59:. 

 
 
Reglas potencias 

 
Sean 𝑎, 𝑏 ∈ ℝ.			𝑛, 𝑚 ∈ ℚ 
 
𝑎3𝑏5 ≠ (𝑎𝑏)395               (𝑎3)5 = 𝑎35          𝑎3𝑎5 = 𝑎395        𝑎3/𝑎5 = 𝑎3D5         

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 


